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TEMA: POTENCIA

Se llama potencia de un punto respecto de una a’
circunferencia al producto constante PAx PA' dela

secante que, pasando por P corta a la circunferencia. A

La cia de un punto serd positiva, nula o negativa, B !
segz?:nuedichoptmmmmcr,mmln K =PA.PR
circunferencia o dentro de ella La potencia de un punto P
exterior es igual al cuadrado del segmento de tangente
comprendido entre el punto P y el punto de tangencia.

” -k =PA.PA ' il
: p=Fd

A " k=M .PM
k=0 K D'F\}(D*?\)

E; D2_R®

La potencia de un punto interior
es igual y de signo contrario, al
k= Pr cuadrado de la semicuerda

—m-—__f perpendicular al didmetro que pasa por ese punio,

¥

-lq. : . I ' ok —
- K= PM.PM POTEACIH) DE P:(ff_ ]L
‘B w = (R-p) {R+D) _ 2
O
h

EJE RADICAL es el lugar geométrico de los puntos de igual potencia respecto de
dos circunferencias. El eje radical de dos circunferencias es una recta perpendicular a

/ﬁ 3

la linea que une los centros,
Cuando las circunferencias son secantes, el
eje radical es la cuerda comin. 5i son
tangentes, es la tangente comun.
Br = AT Propiedades: . ) :
- desde un punto del eje radical pueden trazarse tangentes iguales
a las dos circunferencias.
- El eje radical pasa por el punto medio de las tangentes comunes
a ambas circunferencias.

o el T

CENTRO RADICAL es un punto que tiene igual potencia respecto a
tres circunferencias. Si las circunferencias se conan dos a dos, las

tres cuerdas comunes son Concurrentes.
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INVERSION.

Dos puntos son inversos cuando:

a) estin alineados con otro amado
centro de inversion.

b) El producto de las distancias de los
puntos al centro de inversidn es una
constante (potencia de inversion)

CR.CO = K

DOS PARES DE
PUNTOS INVERSOS
SON CONCICLICOS

Circunferencia de puntos dobles:
Es aquella que contiene los puntos

inversos de si mismos= puntos cuya distancia al C. De inversion es la raiz cuadrada de la potencia de irversidn.

£ O de Fﬂldﬂ:& doble-

K=cé”
R=Vce? =K

Circunferencia inversa de si misma: es aguells formada por pares de puates inversos

., de puntos cobles

cR-ca =K

L inverss de una circunferencia que pasa por el centro de inversion es una recta que NO pasa por €l y es perpendicular a la recta que
une ambos centros.

E chA.cB =K

/">D€ cp.ce =&
| -"'"'f - A
| \

La inversa e un= circunferencia que NO pasa por el centro de inversion es otra circunferencia que tampoco pasa por é y es
homobética con |2 dada

ch-cB =K
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Eje Ffeaidad
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Tangente a la hiperbola desde un punto
exterior

Centro .;*!J-

/

Interseccion de uma recta con la
pardbola .
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GEOMETRIA DEL ESPACIO. GENERALIDADES

Plano. Delimitedo por:

3 puntos no alineados
una recta y un punto fuera de ella
dos rectas que se cortan

Si una recta tiene 2 puntos en el plano estd toda ella contenida en &1,

Interseccion de planos.

Si dos planos tienen | punto en comiin, también tienen 1 recta.
Por 3 puntos no alineados sélo puede pasar 1 plano,

Posicion de las rectas en el espacio: dos rectas

s¢ cortan (tienen | punto comin)
son paralelas { no tienen ninglin punto comin)
se cruzan | no tienen ningun punto comiin)

Si una recta corta a una de dos paralelas en el mismo plano, corta también a la otra.
Si no esté en el plano, COTMa & Una y se cruza con la ofra.
Dos rectas paralelas & una tercera son paralelas entre si.

Pogiciones de recta y plano.

Ia recta esti en el plano.
Tiene un punto en &l
Mo tiene ningan punto en €

Recta y plano son paralelos cuando no tienen ningin punto en comin

Posiciones de dos planos:

tienen una recta en comin
no tienen ninguna recta en comin

Dos planos son paralelos cuando no tienen ninguna recta en comin.

Rectas paralelas

dos rectas son paralelas cuzndo estin en el mismo plano v 1o tienen ningin punto en
coman.
Si un plano corta a una de dos paralelas, corta iambien a la otra

Por un punto exterior & una recta solo pueds traza75= una paralela a esa recta.

Rmuyp]ml:spmh]m

si una recta es paralela a otra recta de un plano, es paralela al plano o esté contenida en él.
Siuna recta es paralela a un planc, otro pluno que pase por la recta y corte al primero, lo
corta segiin una paralela a la dada.

Taoda paralela a dos planos que se coran es paralela a su interseccitn,

Cuando una recta es paralela a un plano, 1a paralels trazada a esta por un punto del plano
estd contenida en €1,

Phum paraleios.

dos planos son parale!os cusndo no tienen ningln punto en comin,

Todas las rectas sitzadas en un plano paralelo a otro, son paralelas al segundo.

Si cortamos dos planos paralelos por otro, las intersecciones son paralelas.

Por un punto exierior & un plano stlo puede trazarse un plano paralelo.

Dos planas paralelos 2 un tercero son paralelos entre s,

§i un plano cora a wno de dos planos paralelos, corta también al otro.

Tres plancs paralelos cortan a dos rectas cualesquiera, segin segmentos homologos
proparcionales

Ilm y plenos perpendiculares,

una recia y un plano son perpendiculares cuando la recta es perpendicular a todas las
rectas del plano.

Daos plancs perpendiculares & una misma recta son paralelos,

Por un punto dado sélo se puede trazar una perpendicular & un plano.

Todo plano perpendicular & una de dos rectas paralelas lo sera también a la otra.

§i dos planos son paralelos, toda recta perpendicular a uno lo serd tambien al otro.
Dos plancs perpendiculares a dos rectas que se cortan, también se cortan.
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Teorema de las 3 perpendiculares.

Si por ¢l pié de una perpendicular a un plano, se traza la recta perpendicular a
otra situada en él; 1a recta que pasa por el pié de ésta segunda perpendicular y otro punto
de la primera, es perpendicular a la recta del plano.

10. Perpendiculares y oblicuas a un plano.
Si desde un punto exterior a un plano, se trazan segmentos oblicuos y el perpendicular.. |
- el perpendiculare es el menor
- dos segmentos oblicuos cuyos poes equidistan del de la perpendicular son iguales
- elquemuuapmadcd:chupwcsmaym

11. Planos perpendiculares.
- Cuando dos planos se cortan formando 4 angulos diedros consecutivos izrales, éstos
son rectos y los planos perpendiculares.
- La suma de todos los diedros que se pueden formar alrededor de una arists vale 4
rectos.
- l‘urunpuntodeuuplmo soloscpuedemarunapapmdmu' raégie.

- PmtmmporumrqummABunphmpupm cvlara a otro, basta trazar
por A una perpendicular al plano. El plano que forman las dos rectas es el buscado.

- Sidos planos son perpendiculares, la perpendicular traia(= en uno a la interseccion,
es perpendicular al otro.

- Siun plano es perpendicular a a una recta de otro plano, lo scré también a éste plano.

- Sidos planos que se cortan son perpendicu’ares a un tercero, su interseccion también
lo sera.

- Siunarecta R y un plano P son perpendicn!ares & oo Q, ambos son paralelos o la
recta estd en el plano.

- Silos lados de un angulo plano son pe:pendiculares a las caras de un diedro, el
angulo planc y el diedro son iguales © supiciuentarios.

12. An.gulosdzedm&
Cuando dos semiplanos con 1g1:al borde dividen el espacio en dos regiones, cada una

se denomina angulo diedro.

- Seccibn normal de un died: o (recti/ineo) es la seccidn por un plano perpendicular a
la arista.

- Dos diedros son iguales s sus rectilineos lo son.
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— Interseccion de R con el I* 4 1§
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~Flane oblices en ey crerdis
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Abalimilentos

a) sobre el K , b) sobre el ¥
c) de reclas del plano
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SISTEMA DIEDRICO

ANGULOS DE RECTAS Y PLANOS

Angulo de un plano oblicuo con el H de Abatimos sobre el A &/ [ridngulo rectangulo

proyeccitn: Es el angulo que forma su que forma la recta de maxima pendiente con

recta de maxima pendiente (rmp) su proyeccion horizorial y obtenemos el
éngulo del plano.

Angulo de un plano oblicuo con el V de Abatimos sobre el V el trigngulo rectangulo
proyeccion: Es el angulo que forma su que forma la recta de maxima inclinacién
recta de maxima inclinacion [rmﬁ con su P,roygm vertical y obtenemos el
=BT angulo del plano.
¢ / e e S
: | y
recta ,.-:._ "/; .'I e :
/ N /
N baze del plano /| vl mhﬂ '
La recta de méaxima pendiente de un plano es Un &ngulo situado en un plano oblicuo
perpendicular a |a traza horizontal del plano, y la de se proyecta deformado. Si el plano que
maxima inclinacion es perpendicular a la traza vertical define es paralelo al de proyeccién, se
del plano (teorema de las tres perpendiculares) proyecta en verdadera magnitud.

Ejercicios:

1. Plano oblicuo de 30° con el V. 2. Plano paralelo a la linea de tierra de 60° con el H
3. Dibuja 2 rectas que se corten formando un angulo de 60° 4. Plano oblicuo de 45° con
una recta de 60° contenida en él.



Apuntes de Dibujo Técnico de Bachillerato http://miajas.com
SISTEMA DIEDRICO

MiNIMA DISTANCIA ENTRE UN PUNTO Y UNA RECTA
- C

L a.‘
c
in
"a
PASOS: Dibujamos un plano Q perpendicular
1. Por A trazar un plano P perpendicular a @ la recta CD y una recta horizontal
la recta CD. dentro de ese plano. Por el punto #
2. Hallar B interseccién de CD con P. trazamos otro plano P paraleloa (1 y
3. La distancia buscada es AB. por tanto perpendicular a la recia CD

Dibujamos un plano auxiliar ( X ) que La verdadera magnitud de la distancia

contenga a la recta CD, y hallamos la AB se obtiene construyendo un trlnéngulu

interseccion de esta recta con P (punto B)  rectangulo que tenga por catetos: la
proyeccion horizontal del segmento y la
diferencia de cotas de los puntos.
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Seccifn y vardadera magnitud de un
oc'oadro apovado sobre una cara
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